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ðÒÅÍØÅÒ-ÌÉÇÁ. þÅÔ×£ÒÔÙÊ ÔÕÒ. 24.09.2023

1. ÷ ÎÅÒÁ×ÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÓÔÏÒÏÎÁ BC | ÎÁÉÍÅÎØÛÁÑ. �ÏÞËÉ

M É N ÒÁÓ�ÏÌÏÖÅÎÙ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É AC ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ ÔÁË, ÞÔÏ BM = CN =

BC. �ÏÞËÉ I É O { �ÅÎÔÒÙ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ ×�ÉÓÁÎÎÏÊ É Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ

ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, Á D É E { �ÅÎÔÒÙ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ ×�ÉÓÁÎÎÏÊ É Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ

ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AMN . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÑÍÙÅ IO É DE �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ

ÎÁ Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

2. ÷ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÔÏÞËÁ O { �ÅÎÔÒ Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ,

H { ÏÒÔÏ�ÅÎÔÒ É AC < AB < BC. óÅÒÅÄÉÎÎÙÊ �ÅÒ�ÅÎÄÉËÕÌÑÒ Ë ÓÔÏÒÏÎÅ AB

�ÅÒÅÓÅËÁÅÔ �ÒÑÍÕÀ AH × ÔÏÞËÅ P , Á Ï�ÉÓÁÎÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ OHP

�ÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏÔÒÅÚÏË BH × ÔÏÞËÅ Q. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÑÍÁÑ BC ËÁÓÁÅÔÓÑ Ï�ÉÓÁÎÎÏÊ

ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABQ.

3. äÁÎÏ (ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ËÏÎÅÞÎÏÅ) ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï �ÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ Q. äÌÑ ÎÁÔÕÒÁÌØ-

ÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ n ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ p(n) ÓÕÍÍÕ ÓÔÅ�ÅÎÅÊ ×ÓÅÈ �ÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ × ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ n

ÎÁ �ÒÏÓÔÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ, Á q(n) | ÓÕÍÍÕ ÓÔÅ�ÅÎÅÊ ÔÏÌØËÏ �ÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ, ×ÈÏÄÑÝÉÈ

× Q. (îÁ�ÒÉÍÅÒ, ÅÓÌÉ Q = {3; 7}, ÔÏ p(42) = 3, q(42) = 2, p(63) = 3, q(63) = 3,

p(2022) = 3, q(2022) = 1). îÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ n ÎÁÚÏ×£Í ÏÓÏÂÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÂÁ ÞÉÓÌÁ

p(n)+p(n+1) É q(n)+q(n+1) ÞÅÔÎÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ËÏÎÓÔÁÎÔÁ  > 0,

ÎÅ ÚÁ×ÉÓÑÝÁÑ ÏÔ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á Q, ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ �ÒÉ ÌÀÂÏÍ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÍ N > 10

100

ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÏÓÏÂÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÎÅ �ÒÅ×ÏÓÈÏÄÑÝÉÈ N , ÎÅ ÍÅÎØÛÅ N .

4. óËÏÌØËÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏË a
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5. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÔÒÏÊËÉ (a; b; ) ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ
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6. îÁ ÄÏÓËÅ ÎÁ�ÉÓÁÎÙ s �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ �ÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ ÄÌÉÎÙ 10. ìÀÓÉ ÍÏ-

ÖÅÔ ×ÚÑÔØ ÌÀÂÙÅ Ä×Å (ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ) �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ (v
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ïËÁÚÁÌÏÓØ, ÞÔÏ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ìÀÓÉ ÍÏÖÅÔ ÚÁ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÛÁÇÏ× ÚÁ�ÉÓÁÔØ ÎÁ

ÄÏÓËÅ ÌÀÂÕÀ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ �ÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ ÄÌÉÎÙ 10. ðÒÉ ËÁËÏÍ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÍ

s ÔÁËÏÅ ×ÏÚÍÏÖÎÏ?

7. ÷ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÞÉÓÌÁ x, y É z ÔÁËÏ×Ù, ÞÔÏ x

2

= y + 2, y

2

= z + 2 É z

2

= x+ 2.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ x+ y + z | �ÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ.

8. óÕÍÍÁ n ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÒÁ×ÎÁ 0. ëÁÖÄÙÅ Ä×Á ÉÚ ÜÔÉÈ ÞÉÓÅÌ, ËÏÔÏÒÙÅ

ÏÔÌÉÞÁÀÔÓÑ ÈÏÔÑ ÂÙ ÎÁ 1, �ÅÒÅÍÎÏÖÉÌÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ �ÏÌÕÞÉ×ÛÉÈÓÑ

�ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÊ (ÅÓÌÉ ÏÎÉ ÅÓÔØ) ÏÔÒÉ�ÁÔÅÌØÎÁ.


